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摘　要　文中讨论了δＧsober空间的一些基本性质,引入了s２Ｇ弱收敛空间的概念,并讨论了δＧsober空间和s２Ｇ弱收敛空间的关

系.主要结论有:(１)δＧsober空间的子空间为δＧsober空间;(２)设(X,τ)为IDC空间,则(X,τ)为s２Ｇ弱收敛空间当且仅当(X,τ)
为δＧsober空间;(３)s２Ｇ弱收敛的IDC空间上的拓扑τ与在特殊化序下的σ２Ｇ拓扑一致,并且O(X)＝Oσ２

(X)＝OSI２
(X);(４)设(X,

τ)为SI２Ｇ拟连续空间,则(X,τSI２
)为δＧsober空间;(５)设(X,τ)为δＧsober的局部超紧空间,则(X,τ)为s２Ｇ拟连续偏序集.
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Abstract　ThispaperdiscussessomebasicpropertiesofδＧsoberspaces,introducestheconceptofs２Ｇweaklyconvergentspaces,

anddiscussestherelationshipbetweenδＧsoberspacesands２Ｇweaklyconvergentspaces．Themainconclusionsareasfollows:

１)ThesubspacesofδＧsoberspacesareδＧsoberspaces．２)If(X,τ)isanIDCspace,thenitisans２Ｇweaklyconvergencespaceifand
onlyifitisaδＧsoberspace．３)Thetopologyonthes２ＧweaklyconvergenceIDCspaceisconsistentwiththeσ２Ｇtopologyand
O(X)＝Oσ２

(X)＝OSI２
(X)．４)If(X,τ)isanSI２Ｇquasicontinuousspace,thenitisaδＧsoberspace．５)Let(X,τ)bealocallyhyperＧ

compactδＧsoberspace,thenitisans２Ｇquasicontinuousposet．
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１　基本概念

Domain是定义在偏序集上的特殊结构,为计算机程序式

语言提供了数学模型,并在知识表示、模式识别、理论计算机

等领域有着广泛的应用.拓扑学作为现代数学的重要分支,

吸引了大量学者的关注.偏序集与T０ 拓扑空间之间有着紧

密的联系,给定一个偏序集,可以定义Scott拓扑、Lawson拓

扑、上拓扑、双Scott拓扑等[１Ｇ５].

将 Domain理论推广到拓扑空间是序结构理论的一个研

究方向.Kou等[６Ｇ７]在 T０ 拓扑空间中利用网的收敛定义了

定向空间和连续空间,并给出了定向空间许多有意义的性质,
如以定向空间为对象,连续函数为态射的范畴是 Cartesian闭

范畴.２０１９年,Xu等利用T０ 拓扑空间的既约子集定义了新

的二元关系≪SI２
和SI２Ｇ连续空间.这些都是 Domain理论在

T０ 拓扑空间的推广.

Sober空间在非 Hausdroff拓扑与 Domain理论中扮演着

重要角色,吸引了广大学者的关注[８Ｇ９].将sober空间推广,

得到了比sober空间更强的超sober空间以及弱于sober空

间的kＧ有界sober空间[１０Ｇ１１].本文将研究介于sober空间和

kＧ有界sober空间的一种特殊空间:δＧsober空间.主要结论

有:(１)δＧsober空间的子空间为δＧsober空间;(２)设(X,τ)为

IDC空间,则(X,τ)为s２Ｇ弱收敛空间当且仅当(X,τ)为δＧsoＧ

ber空间;(３)s２Ｇ弱收敛的IDC拓扑空间上的拓扑τ与在特殊

化序下的σ２Ｇ拓扑一致,并且O(X)＝Oσ２
(X)＝OSI２

(X);(４)设
(X,τ)为SI２Ｇ拟连续空间,则(X,τSI２

)为δＧsober空间;(５)设
(X,τ)为δＧsober的局部超紧空间,则(X,τ)为s２Ｇ拟连续偏

序集.

介绍偏序集理论中的一些基本概念[１２].设L为偏序集,

子集D⊆L,如果任意x,y∈D,存在z∈D 使得x,y≤z,则称

D 为定向集.如果L的任意定向子集有上确界,则称L为定

向完备偏序集(dcpo).任给A⊆L,记↑A＝{x:∃a∈A,x≥
a},↓A＝{x:∃a∈A,x≤a}.

如果A 为单点集{a},则记↑A＝↑a,↓A＝↓a.A↑ 与

A↓ 分别表示A 所有上界和所有下界的集合,令Aδ＝(A↑ )↓ ,
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δ(L)＝{Aδ:A⊆L}.显然,如果A⊆B,则Aδ⊆Bδ.
设L为偏序集,Pw (L)为L 的所有非空有限子集的集

合,x,y∈L,如果任意定向集D⊆L,y∈Dδ 意味着D∩↑x≠
Ø,则称x逼近y,记为x≪y.记⇑x＝{y:x≪y},⇓x＝{y:

y≪x}.
如果任意x∈L,⇓x是定向的且x＝∨⇓x,则称L为s２Ｇ

连续偏序集.事实上,条件x＝∨⇓x等价于x∈(⇓x)δ.
任意集合G,H⊆L.定义如下二元关系:G≪H 当且仅

当如果任意定向集D⊆L,↑H∩Dδ≠Ø 蕴含↑G∩D≠Ø.
特别地,G≪ {x}简 记 为 G≪x,{y}≪H 简 记y≪H.令

fin(x)＝{E⊆Pw(L):E≪x}.
设L为偏序集,任意x∈L,如果(１)fin(x)为定向集族,

即任意E,F∈fin(x),存在 H∈fin(x)使得↑H⊆↑E∩↑
F;(２)↑x＝∩F∈fin(x)↑E,则称L 为s２Ｇ拟连续偏序集.任给

子集U⊆L,如果U＝↑U 且对任意的定向集D⊆L,U∩Dδ≠
Ø蕴含U∩D≠Ø,则称U 为σ２Ｇ开集.所有的σ２Ｇ开集构成一

个拓扑,称为σ２Ｇ拓扑[１３].本文用(X,τσ２
)表示σ２Ｇ拓扑空间,

Oσ２
(X)表示所有σ２Ｇ开集的集合.

设(X,τ)是一个T０ 拓扑空间,定义偏序关系x≤y当且

仅当x∈clτ({y}),其中clτ({y})表示单点集{y}在τ中的闭

包,则(X,≤)为一个偏序集,类似一般的偏序集可以定义上

集、下集、dcpo等.特别地,关于特殊化序,拓扑空间(X,τ)中
的开集都是上集,闭集都是下集.

如果拓扑空间(X,τ)的一个非空子集F 满足任意闭集

A,B⊆X,F⊆A∪B蕴含F⊆A 或者F⊆B,则称F为既约的,
记Irrτ(X)为(X,τ)的所有既约子集的集合.既约集与定向

集之间有着紧密的联系,一方面对于给定的T０ 拓扑空间,在
其特殊化序下,(X,τ)中的定向子集都是既约集;另一方面对

于任意偏序集P,其 Alexandroff空间中的既约集恰好为偏序

集P 中的定向集.
定义１[１４]　设(X,τ)为拓扑空间.

１)如果 X 的任意既约闭集F,都存在唯一x∈X,使得

F＝clτ(x),则称(X,τ)为sober空间.

２)如果X 的每一个上确界存在的既约闭集F,都存在唯

一x∈X,使得F＝clτ(x),则称(X,τ)为kＧ有界sober空间.
命题１[１５]　设(X,τ)为拓扑空间,Y 为X 的子空间,τY 为

Y 上的遗传拓扑.则任意A⊆Y,下列等价:

１)A 为(Y,τY)的既约子集;

２)A 为(X,τ)的既约子集;

３)clτ(A)为(X,τ)的既约闭集.

定义２[１６]　设(X,τ)为T０ 拓扑空间且x,y∈X.如果任

意F∈Irrτ(X),y∈Fδ 蕴含x∈↓F,则x≪SI２y.记⇓SI２x＝
{y:y≪SI２x},⇑SI２x＝{y:x≪SI２y}.

定义３[１６]　设(X,τ)为T０ 拓扑空间,U⊆X,O(X)为拓

扑空间(X,τ)所有开集的集合.如果(１)U∈O(X);(２)对任

意的F∈Irrτ(X),如果Fδ∩U≠Ø能够蕴含F∩U≠Ø,则称

U 为SI２Ｇ开集.易知,所有的SI２Ｇ开集构成一个拓扑,称这个

拓扑为SI２Ｇ拓扑.本文用(X,τSI２
)表示SI２Ｇ拓扑空间,所有

SI２Ｇ开集的集合记为OSI２
(X).

定义４　设(X,τ)为T０ 拓扑空间.

１)如果任意x∈X,⇓SI２x为既约集且x＝∨⇓SI２x,则称

(X,τ)为Irr２Ｇ连续空间.

２)如果任意x∈X,(１)⇑SI２x为开集;(２)⇓SI２x为既约

集且x＝∨⇓SI２x,则称(X,τ)为SI２
－Ｇ连续空间[１６].

３)如果任意x∈X,(１)⇑SI２x为开集;(２)⇓SI２x为定向

集且x＝∨⇓SI２x,则称(X,τ)为SI２Ｇ连续空间[１７].
事实上,因为有⇓SI２x⊆↓x成立,则显然有x＝∨⇓SI２x

当且 仅 当 x∈ (⇓SI２x)δ.当 (X,τ)为 SI２Ｇ连 续 空 间 时,
{⇑SI２x:x∈X}为(X,τSI２

)的基[１７].
设(X,τ)为T０ 拓扑空间,G,H⊆X.定义如下的二元关

系:G≪SI２H 当且仅当任意F∈Irrτ(X),如果↑H∩Fδ≠Ø
蕴含↑G∩F≠Ø.本文中将 G≪SI２

{x}简 记为 G≪SI２x,
{y}≪SI２H 简记y≪SI２H.令

⇑SI２G＝{x:G≪SI２x},⇓SI２H＝{y:x≪SI２H}

finSI(x)＝{E⊆Pw(X):E≪SI２x}
定义５[１７]　设(X,τ)为T０ 拓扑空间.任意x∈X,如果

１)对任意E∈Pw(X),⇑SI２E 为(X,τ)中开集;２)finSI(x)为
定向集族;３)↑x＝∩E∈finSI(x)↑E,则称(X,τ)为SI２Ｇ拟连续

空间.
命题２[１７]　设(X,τ)为SI２Ｇ拟连续空间,有如下结论:

１)如果非空有限集 H⊆X,则⇑SI２H＝intτSI２
(↑H);

２)设U⊆X,则U 为SI２Ｇ开集当且仅当U＝∪{⇑SI２E:

E∈Pw(X),↑E⊆U};

３){⇑SI２E:E∈Pw(X)}为(X,τSI２
)的基.

２　δＧsober空间

定义６[１６]　设(X,τ)为T０ 拓扑空间.如果任意既约闭

集F∈Irrτ(X)满足F＝Fδ,则称(X,τ)为δＧsober空间.

δＧsober空间是弱于sober空间、强于kＧ有界sober空间

的空间.设(X,τ)为T０ 拓扑空间,任意上确界存在的既约闭

集F,显然Fδ＝↓supF.１)如果(X,τ)为sober空间,则对任

意既约闭子集有F＝↓supF,即F＝Fδ,(X,τ)为δＧsober空

间;２)如果(X,τ)为δＧsober空间,则对上确界存在的既约闭

子集有F＝↓supF＝Fδ,则(X,τ)为kＧ有界sober空间.
参考文献[１６]中定义５．２定义了SI２

－Ｇ连续空间(原定

义中称为SI２Ｇ连续空间,为了区分符号本文记为SI２
－Ｇ连续

空间),并在定理５．５中证明了SI２
－Ｇ连续空间中,二元关系

≪SI２
满 足 插 入 性,即 如 果 x≪SI２ y,则 存 在 z∈X 使 得

x≪SI２z≪SI２y.
设(X,τ)是T０ 拓扑空间,如果任意y∈U∈τ,存在x∈X

使得y∈(↑x)°τ⊆U,其中(↑x)°τ 表示↑x 在拓扑τ 中的内

部,则称(X,τ)为CＧ空间.
命题３[１６]　拓扑空间(X,τ)为SI－

２Ｇ连续空间的充分必要

条件为任意x∈X,有(１)⇑SI２x∈SI２
(X);(２)⇓SI２x为定向集

且x＝∨⇓SI２x.
命题４[１６]　设(X,τ)为T０ 拓扑空间.则下列叙述成立:

１)(X,τ)为δＧsober空间当且仅当O(X)＝OSI２
(X);

２)(X,τ)为SI２
－Ｇ连续空间当且仅当(X,τSI２

)为CＧ空间;

３)如果(X,τ)为SI２
－Ｇ连续空间,则(X,τSI２

)为δＧsober
空间;

４)如果(X,τ)为δＧsober的CＧ空间,则(X,τ)与特殊化序

下的(X,τσ２
)为同一拓扑,即O(X)＝Oσ２

(X).
推论１　设(X,τ)为T０ 拓扑空间.如果(X,τ)为SI２Ｇ连

续的,则(X,τSI２
)为δＧsober的CＧ空间.

由命题３知,SI２
－Ｇ连续性与SI２Ｇ连续性等价,故当(X,

τ)为SI２Ｇ连续空间时,易知由(X,τ)生成的特殊化序和由(X,

２２０９００００８Ｇ２
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τSI２
)生成的特殊化序一致,故 X 上的σ２Ｇ拓扑是唯一的.则

１)(X,τSI２
)为δＧSober的CＧ空间,且SI２

(X)＝σ２
(X).从而当

(X,τ)为δＧsober空间时,O(X)＝Oσ２
(X)＝OSI２

(X).２)任意

x,y∈X,{⇑x:x∈X}和{⇑SI２x:x∈X}都是(X,τσ２
)的基,且

x≪y当且仅当x≪SI２y.下面从另一个角度直接证明上述

结论.
定义７[１８]　设(X,τ)为T０ 拓扑空间.如果对任意的既

约子集F⊆X,存在定向集D⊆↓F使Dδ＝Fδ,则称X 为IDC
空间.

设(X,τ)为拓扑空间,如果任意x∈U∈(X),存在有限集

F⊆X 使得x∈intτ(↑F)⊆↑F⊆U,则(X,τ)称为局部超紧

的.文献[１７]中引理３．５说明了局部超紧空间为IDC空间,
而CＧ空间为局部超紧空间,故CＧ空间都是IDC空间.

命题５　设(X,τ)为SI２Ｇ连续空间,则x≪SI２y当且仅当

x≪y.
证明:显然x≪SI２y蕴含x≪y.设x≪y,由(X,τSI２

)为

CＧ空间知 X 为IDC空间,故任意既约子集F,则存在定向集

D⊆↓F使得Dδ＝Fδ.若y∈Fδ＝Dδ,则 D∩↑x≠Ø,显然

F∩↑x≠Ø,从而x≪SI２y.
命题６　设(X,τ)为 T０ 拓扑空间.若(X,τ)为IDC空

间,则⇓SI２x为既约集当且仅当⇓SI２x为定向集.
证明:必要性显然.设X 为IDC空间,⇓SI２x为既约集.

由X 为IDC空间可知,存在定向集D⊆↓(⇓SI２x)使得Dδ＝
(⇓SI２x)δ.任意a,b∈⇓SI２x,因为x∈(⇓SI２x)δ＝Dδ,则存

在m,n∈D 使得a≤m,b≤n.由于D⊆↓(⇓SI２x)为定向集,
则存在c∈D,m,n≤c,即a,b≤c.故可知⇓SI２x为定向集.

命题４和命题６在Irr２Ｇ连续空间中,(X,τ)为IDC空间

或者⇑SI２x 为开集,都能确保⇓SI２x 为定向集.参考文献

[１１]中定理３．９也证明了SI２Ｇ连续空间中关系≪SI２
满足插入

性质,而且证明过程说明只需⇓SI２x为定向集且x＝∨⇓SI２

x,关系≪SI２
就满足插入性质.从而Irr２Ｇ连续的IDC空间中

关系≪SI２
满足插入性质,插入性质在 Domain理论中占据着

重要的地位,从而Irr２Ｇ连续的IDC空间也具有较好的性质.
下面给出δＧSober空间的遗传性.
命题７　设(X,τ)为δＧsober空间,(Y,τY )为(X,τ)的子

空间,则(Y,τY)为δＧsober空间.
证明:设 (Y,τY)为(X,τ)子空间.显然任意子集A⊆Y,

Aδ
Y＝Aδ

X∩Y.设F⊆Y 为Y 的既约闭子集,则由命题１可知

clX(F)为 X 的 既 约 闭 子 集.由 于 X 为δＧSober空 间,则

clX(F)＝(clX(F))δ.
下面说明 F＝clX (F)∩Y.因为 F⊆clX (F),则显然

clX(F)∩Y 为Y 中的闭集且F⊆clX (F)∩Y.另一方面,设

V⊆X 为X 中的闭集且F＝V∩Y,则F⊆V.由于clX (F)为

X 中包含F 的最小闭集,则clX (F)⊆V,即clX (F)∩Y⊆F.
故F＝clX(F)∩Y.

显然Fδ
Y＝Fδ

X∩Y⊆(clX(F))δ∩Y＝clX (F)∩Y＝F,则

Fδ
Y⊆F.

另一方面,由F⊆Y 知F⊆Fδ
Y,则F＝Fδ

Y,(Y,τY)为δＧsoＧ
ber空间.

３　δＧsober空间与s２Ｇ弱收敛空间

本章引入s２Ｇ弱收敛空间的概念,并给出δＧsober空间的

等价刻画.

定义８　设(X,τ)为T０ 拓扑空间.

１)如果任意定向集D⊆X 和x∈Dδ,D 作为网收敛到x,
则称(X,τ)为s２Ｇ弱收敛空间.

２)如果任意定向集D⊆X,D 作为网收敛到x 当且仅当

x∈Dδ,则称(X,τ)为s２Ｇ收敛空间.
设(X,τ)为 T０ 拓扑空间,任 意 定 向 集 D⊆X 且x＝

supD,若D 作为网收敛到x,则称(X,τ)为弱收敛空间.显

然有:１)若(X,τ)为弱收敛空间且在特殊化序下为dcpo,则
(X,τ)为s２Ｇ弱收敛空间;２)若(X,τ)为s２Ｇ收敛空间,则(X,τ)
为弱收敛空间.

命题８　(X,τ)为δＧsober空间,则(X,τ)为s２Ｇ弱收敛

空间.
证明:设(X,τ)不是s２Ｇ弱收敛空间,则存在D⊆X 和x∈

Dδ,D 不收敛到x,从而存在开集U 使得x∈U,D∩U＝Ø(若
存在d０∈D∩U,则任意d≥d０,d∈U,D 终在U 中).故D⊆
X\U,由U 为开集知X\U 为闭集.因为(X,τ)为δＧsober空

间,则O(X)＝OSI２
(X),即 X\U 为SI２Ｇ闭集,从而 X\U 对既

约子集的所有上界的下界封闭,而定向集都是既约集,则

cl(D)⊆X\U.而cl(D)＝ (cl(D))δ,则 Dδ ⊆ (cl(D))δ ＝
cl(D)⊆L\U,从而与x∈Dδ⊆L\U 矛盾.则(X,τ)为s２Ｇ弱收

敛空间.
命题９　设(X,τ)为s２Ｇ弱收敛的IDC空间,则(X,τ)为δＧ

sober空间.
证明:设(X,τ)为s２Ｇ弱收敛的IDC空间,既约闭子集F⊆

X.由(X,τ)为IDC空间知,存在定向集 D⊆↓F 使得Dδ＝
Fδ.由F⊆X 为闭集且D⊆↓F,断定Dδ⊆F.假设Dδ⊆F
不成立,则存在x∈Dδ∩X\F.因为 X 为s２Ｇ弱收敛的,则D
收敛到x.由X\F为开集知D 终在X\F 中,与 D⊆↓F 矛

盾,故Dδ⊆F.
另一方面,显然 F⊆Fδ,则 Fδ＝F,故(X,τ)为δＧsober

空间.
推论２　设(X,τ)为IDC空间,则(X,τ)为s２Ｇ弱收敛空间

当且仅当X 为δＧsober空间.
推论３　设(X,τ)为CＧ空间,则(X,τ)为s２Ｇ弱收敛空间当

且仅当(X,τ)为δＧsober空间.
命题１０　设(X,τ)为IDC空间,若(X,τ)为s２Ｇ弱收敛空

间,则(X)＝Oσ２
(X).

证明:设U⊆X 为开集,则U 为上集.任意 D⊆X 是定

向集,如果Dδ∩U≠Ø,取x∈Dδ∩U.因为 X 为s２Ｇ收敛空

间,则D 收敛到x,而x∈U,则D 终在U 中,D∩U≠Ø,即U
为σ２Ｇ开集.

反之,若U 为σ２Ｇ开集,任意既约子F,则存在定向集D⊆
↓F使得Dδ＝Fδ.如果Fδ∩U≠Ø,则 Dδ∩U≠Ø,故 D∩
U≠Ø,取d∈D∩U.因为D⊆↓F,则存在f∈F使得d≤f.
由于U 为上集且d∈D∩U,则f∈F∩U,从而U 为SI２Ｇ
开集.

由命题 ９知s２Ｇ弱收敛的IDC 空间为δＧsober空间,则

(X)＝SI２
(X),故U 为σ２Ｇ开集.综上O(X)＝Oσ２

(X).
推论４　设(X,τ)为s２Ｇ弱收敛的δＧsober空间,则O(X)＝

OSI２
(X)＝Oσ２

(X).
由推论１可知,当(X,τ)为SI２Ｇ连续的δＧsober空间时,

O(X)＝OSI２
(X)＝Oσ２

(X),那么自然地问:(X,τ)为SI２Ｇ连续

空间与(X,τ)为s２Ｇ弱收敛的IDC空间的关系是什么?
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命题１１　设(X,τ)为IrrＧ连续的IDC空间,则(X,τ)为

SI２Ｇ连续的蕴含(X,τ)为s２Ｇ弱收敛空间.
证明:设(X,τ)为IrrＧ连续空间,则{⇑SI２x:x∈X}为(X,

τSI２
)的基.因为任意x≪SI２y,(X,τ)为IrrＧ连续空间的IDC

空间,则二元关系 ≪SI２
满 足插入性质,即存在z∈X 使得

x≪SI２z≪SI２y.任意定向集D⊆X,如果y∈Dδ,则可知↑z∩
D≠Ø.令d∈↑z∩D,则d∈⇑SI２x,从而易知D 终在⇑SI２x
中,故D 收敛到y,故(X,τ)为s２Ｇ弱收敛的IDC空间.

命题１２　设(X,τ)为SI２Ｇ拟连续空间,则(X,τSI２
)为δＧ

sober空间.
证明:设F∈IrrτSI２

(X)为闭集,显然F⊆Fδ.如果存在

x∈Fδ,但x∉F,则x∈X\F.由于(X,τ)为SI２Ｇ拟连续空

间,则存在有限集E⊆X\F使得x∈⇑SI２E⊆X\F.
另外,由E≪SI２x,x∈Fδ知↑E∩F≠Ø,与E⊆X\F 矛

盾,则x∈F.综上可知F＝Fδ,(X,τSI２
)为δＧsober空间.

设L为s２Ｇ拟连续偏序集,则(L,τσ２
)为局部超紧空间[１７],

则有以下结论.
推论５　设L 为s２Ｇ拟连续偏序集,则(L,τσ２

)为δＧsober
空间.

证明:设F∈Irrτσ２
(X)为σ２Ｇ闭集,显然F⊆Fδ且存在定

向集D⊆↓F 使得Dδ＝Fδ.如果存在x∈Fδ,但x∉F,则

x∈X\F.由于(L,τσ２
)为σ２Ｇ拟连续空间,则存在有限集E⊆

X\F使得x∈⇑E⊆X\F.由E≪x,x∈Fδ＝Dδ知↑E∩D≠
Ø,即↑E∩F≠Ø,与E⊆X\F 矛盾,x∈F.综上可知F＝
Fδ,(L,τσ２

)为δＧSober空间.
设(X,τ)为δＧsober的局部超紧空间,则(X,τSI２

)为局部

超紧空间,从而(X,≤)为SI２Ｇ拟连续的,则(X,≤)为s２Ｇ拟连

续的.下面给出一个更直接的证明.
命题１３　设(X,τ)为δＧsober的局部超紧空间,则(X,

≤)为s２Ｇ拟连续偏序集.
证明:分两步证明.

１)定义二元关系G≺H⇔H⊆int
τ

(↑G),则G≺H 蕴含

G≪H.
令D⊆X 为定向集,并且 Dδ∩H≠Ø,则cl(D)δ∩H≠

Ø,即cl(D)∩H≠Ø,cl(D)∩int
τ

(↑G)≠Ø.从而 D∩int
τ

(↑G)≠Ø,也就是说有D∩↑G≠Ø,G≪H.

２)F＝ {E:E∈Pw(X),E≺x}为 定 向 集 族,且 ↑x＝
∩

E∈F
↑E.

设E１,E２∈F,则x∈int
τ

(↑E１)∩int
τ

(↑E２).由于(X,τ)

为局部超紧空间,则存在有限集E⊆int
τ

(↑E１)∩int
τ

(↑E２)使

得x∈int
τ

(↑E)⊆↑E⊆int
τ

(↑E１)∩int
τ

(↑E２),则显然E 为

E１,E２ 的上界.显然↑x⊆ ∩
E∈F

↑E,设y∈ ∩
E∈F

↑E,x∉clτ{y},

则x∈X\clτ{y},故存在有限集 H 使得x∈int
τ

(↑H)⊆

↑H⊆X\clτ{y}.
因为y∈↑H,则与y∈X\clτ{y}矛盾,则x∈clτ{y},x≤

y.从而y∈↑x,↑x＝∩E∈F↑E,则(X,≤)为s２Ｇ拟连续的.
结束语　本文讨论了δＧsober空间及其基本性质,证明了

δＧsober空间的子空间为δＧsober空间,引入了IDC空间和s２Ｇ
弱收敛空间的概念,并证明了在IDC空间中,s２Ｇ弱收敛与δＧ
sober等价.同时说明了s２Ｇ弱收敛的IDC拓扑空间和SI２Ｇ连

续空间中O(X)＝Oσ２
(X)＝OSI２

(X),进而讨论了s２Ｇ弱收敛的

IDC 空间与 SI２Ｇ连续空间的关系.本文有助于对 domain

理论与拓扑学的进一步研究.
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